Priklady k procvic¢eni

Tec¢na

Tecna ke grafu funkce y = f(z) v bodé dotyku T'[,,Y0]; Yo = f(x,), ma rovnici:

Y — Yo = ['(x0) - (x — )

P¥iklad Naleznéte rovnici te¢ny ke grafu funkce y = 22 + 3z — 2 v bodé dotyku T7[1,?].

Reseni: Dopocitame druhou soufadnici bodu dotyku 3, = f(1) = 2, a tedy bod dotyku je
T[1,2]. Smérnice te¢ny je ¢iselné rovna derivaci funkce y, = f'(z,) = 22 + 3|z,=1 = 5.

A muzeme pséat rovnici teény: y — 2 = 5(z — 1), upraveno y = 5z — 3.

Piiklad Naleznéte rovnici teény ke grafu funkce y = 22 — 2z + 2, prochazejici poc¢atkem.

Reseni:
Nacrtneme obréazek. Tentokrat nezndme bod dotyku, pouze bod,
Yy kterym tecny (jsou zfejmé dvé) prochazeji. Protoze je to pocatek,
to\\ + maji teény rovnici: y = kx; k € R.
/ Smeérnice k v bodé dotyku T[z,,v,] je k = f'(zo) = 22, — 2. Pak
) 1 z rovnice tec¢ny plyne pro y, :
Ty Yo = (22 — 2)1, = 222 — 22,. Dosadime y, do zadané funkce a
1z vypocteme z,, ¢imZ ziskdme vSe potiebné pro rovnice tecen.
222 —2x, = a2 —21,+2

22 = 2
S V2, yo=4-2V2, t;: y:(—2—|—2\/§)x
© V2, Yo=4+2V2, ty:y=(-2-2V2)x

Neresené priklady

1.

2.

Naleznéte rovnici te¢ny ke grafu funkce y = 3 Inx v priseéiku grafu s osou z. [y = 3x—3]
Urcete rovnici te¢ny k exponencidle y = e*; jestlize te¢na prochézi poc¢atkem. [y = e - z]

x
Naleznéte rovnici te¢ny k hyperbole y = il’ rovnobézné s pfimkou y = —2x + 11.
l‘ [e—

tiy=—20+7 T[2,3]
to:y=—-2x—1 TI[0,—1]

Zjistéte, ve kterych bodech kiivky y = 23 + x — 2 je te¢na k ni rovnobézna s pfimkou

. Kiivka je dana rovnici: /z 4 \/y = /a. Tecna v kterémkoliv bodé této kiivky vytina

na souradnicovych osach tseky, jejichz soucet je vzdy roven a. Dokazte.

Je dana asteroida vz2 4+ ¢/y2 = V2. Kazd4 te¢na této kiivky ma tu vlastnost, ze jeji
délka mezi priseciky se souradnicovymi osami je vzdy rovna a. Dokazte.

Naleznéte rovnici te¢ny ke grafu funkce y = In (2% — 2) v bodé T'[2,?]. [y—In2 = 2(x—2)]

Napiste rovnici normdly ke grafu funkce y = arctgz v bodé T'[0,7]. ly = —x]




